
ΚΕΦΑΛΑΙΟ 1
Ο
 ΓΕΩΜΕΤΡΙΑΣ  ( ΒΑΣΙΚΕΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΚΕΣ ΕΝΝΟΙΕΣ ) ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΟΒΡΥΑΣ 

           ΠΑΧΝΗΣ Γ. 

§1.1 

Το σηµείο τα παριστάνουµε µε µια τελεία και το ονοµάζουµε µε ένα κεφαλαίο γράµµα. 

Μια ευθεία γραµµή µε άκρα Α και Β ονοµάζεται ευθύγραµµο τµήµα. Τα σηµεία Α και Β 

λέγονται άκρα του ευθυγράµµου τµήµατος, ενώ τα άλλα σηµεία του εσωτερικά. 

Τα σηµεία Α και Β ορίζουν το ευθύγραµµο τµήµα που ονοµάζεται ΑΒ ή ΒΑ. 

∆ύο τµήµατα λέγονται διαδοχικά, όταν έχουν κοινό το ένα άκρο. 

 

Αν προεκτείνουµε απεριόριστα ένα ευθύγραµµο τµήµα, τότε έχουµε µια ευθεία γραµµή 

που δεν έχει αρχή ούτε τέλος και λέγεται ευθεία. 

Μια ευθεία τη συµβολίζουµε: 

� µε ένα µικρό γράµµα π.χ. ε 

� µε δύο µικρά γράµµατα π.χ. x x′  ( x′ , x  οι προεκτάσεις της ευθείας) 

� µε δύο κεφαλαία γράµµατα των σηµείων που την ορίζουν π.χ. ευθεία ΑΒ 

Από ένα σηµείο διέρχονται άπειρες ευθείες. 

∆ύο σηµεία ορίζουν µια ευθεία. 

Τρία ή περισσότερα σηµεία που βρίσκονται στην ίδια ευθεία λέγονται συνευθειακά. 

 

Αν προεκτείνουµε απεριόριστα ένα ευθύγραµµο τµήµα ΑΒ πέρα από το ένα µόνο άκρο 

του, π.χ. προς το Β τότε το νέο σχήµα που έχει αρχή το σηµείο Α αλλά δεν έχει τέλος 

λέγεται ηµιευθεία. 

Η ηµιευθεία συµβολίζεται µε Αχ, όπου Α η αρχή της και χ παριστάνει την προέκτασή της. 

 

 

 

Αν Ο είναι ένα σηµείο της ευθείας x x′ , τότε µε αρχή το Ο ορίζονται δύο ηµιευθείες Οχ 

και Οχ΄, οι οποίες λέγονται αντικείµενες ηµιευθείες. ( έχουν κοινή αρχή, βρίσκονται 

πάνω στην ίδια ευθεία και βρίσκονται εκατέρωθεν της αρχής ) 

 

 

 

Επίπεδο είναι µια επιφάνεια, πάνω στην οποία εφαρµόζει παντού µια ευθεία γραµµή. 

Προεκτείνεται απεριόριστα και συµβολίζεται µε κεφαλαίο γράµµα, π.χ. Π 

Από ένα ή δύο σηµεία διέρχονται άπειρα επίπεδα. 

Τρία µη συνευθειακά σηµεία ορίζουν ένα επίπεδο. 

 

 

 

 

Κάθε ευθεία του επιπέδου Π χωρίζει το επίπεδο σε δύο ηµιεπίπεδα Π1 και Π2. 

Η ευθεία λέγεται ακµή των επιπέδων. 

 

 §1.2 

∆ύο ηµιευθείες Οx και Οy µε κοινή αρχή χωρίζουν το επίπεδο Π σε δύο περιοχές Π1 και Π2, 

όπου κάθε περιοχή ονοµάζεται γωνία. 

Η µικρότερη Π1 λέγεται κυρτή και η άλλη Π2 µη κυρτή. 

Το σηµείο Ο λέγεται κορυφή της γωνίας και οι ηµιευθείες Οx και Οy λέγονται πλευρές της. 

Τη γωνία τη συµβολίζουµε µε ˆx yΟ  ή ˆy xΟ  ή µε ένα µικρό γράµµα ω̂ . 

 

 

Ένα τρίγωνο ΑΒΓ έχει τρεις γωνίες ˆ ˆ ˆ, ,Α Β Γ  και τρεις πλευρές ΑΒ,ΑΓ,ΒΓ. 

Η γωνία Α̂  λέγεται περιεχόµενη των πλευρών ΑΒ και ΑΓ του τριγώνου. 

Η πλευρά ΒΓ λέγεται απέναντι της γωνίας Α̂ . 

Οι γωνίες Β̂  και Γ̂  λέγονται προσκείµενες στη πλευρά ΒΓ. 

 



Τεθλασµένη γραµµή είναι µια γραµµή που αποτελείται από διαδοχικά ευθύγραµµα τµήµατα τα οποία δε 

βρίσκονται στην ίδια ευθεία. 

Ευθύγραµµο σχήµα ονοµάζεται κάθε τεθλασµένη γραµµή της οποίας τα άκρα συµπίπτουν. 

Μια τεθλασµένη γραµµή ονοµάζεται κυρτή όταν η προέκταση κάθε πλευράς της αφήνει όλες τις άλλες πλευρές στο 

ίδιο ηµιεπίπεδο. ∆ιαφορετικά είναι µη κυρτή. 

∆ύο ευθύγραµµα σχήµατα είναι ίσα αν συµπίπτουν. Οι αντίστοιχες πλευρές και γωνίες των ίσων σχηµάτων είναι 

ίσες. 

 

§1.3 

Μονάδα µέτρησης µήκους: µέτρο (m)  Όργανο µέτρησης: υποδεκάµετρο 

1m=10dm=100cm=1000mm 

1km=1000m 

Απόσταση δύο σηµείων Α και Β λέγεται το µήκος του ευθύγραµµου τµήµατος ΑΒ και 

συµβολίζεται µε (ΑΒ) ή ΑΒ. 

Μέσο ενός ευθυγράµµου τµήµατος ΑΒ ονοµάζεται το σηµείο Μ του τµήµατος που απέχει 

εξίσου από τα άκρα του και είναι µοναδικό. 

Ισχύει: 
2

ΑΒ
ΜΑ =ΜΒ = . 

§1.4 

Για να προσθέσουµε ή να αφαιρέσουµε ευθύγραµµα τµήµατα τα 

τοποθετούµε πάνω σε µια ευθεία. 

ΑΒ+ΒΓ = ΑΓ  ή ΑΓ−ΑΒ = ΒΓ  

 

Η τεθλασµένη γραµµή έχει µήκος το άθροισµα των µηκών των ευθύγραµµων 

τµηµάτων από τα οποία αποτελείται. 

Το µήκος του τµήµατος ΑΒ είναι µικρότερο από το µήκος κάθε τεθλασµένης γραµµής 

µε άκρα τα Α και Β. 

Το άθροισµα των πλευρών ενός ευθύγραµµου σχήµατος λέγεται περίµετρος του σχήµατος. 

 

§1.5 

Μονάδα µέτρησης γωνιών: µοίρα (1
ο
)  Όργανο µέτρησης: µοιρογνωµόνιο 

1
ο
=60΄(πρώτα λεπτά) 

1΄=60΄΄(δεύτερα λεπτά) 

Κάθε γωνία έχει µοναδικό µέτρο που εξαρτάται µόνο από το άνοιγµα των πλευρών της. 

Οι προσκείµενες στη βάση ισοσκελούς τριγώνου γωνίες είναι ίσες ˆ ˆΒ = Γ . 

 

∆ιχοτόµος γωνίας ονοµάζεται η ηµιευθεία που έχει αρχή την κορυφή της γωνίας και χωρίζει 

τη γωνία σε δύο ίσες γωνίες. 

Ισχύει: 
ˆ

ˆ ˆ
2

x y
x z z y

Ο
Ο = Ο = . 

 

§1.6 

Μηδενική γωνία = 0
ο
 (οι πλευρές ταυτίζονται) 

Οξεία γωνία < 90
ο
 

Ορθή γωνία = 90
ο
 (οι πλευρές είναι κάθετες 

ηµιευθείες) 

90
ο
 < Αµβλεία γωνία < 180

ο
 

Ευθεία γωνία = 180
ο
 (οι πλευρές είναι 

αντικείµενες ηµιευθείες) 

180
ο
 < Μη κυρτή γωνία < 360

ο
 

Πλήρης γωνία = 360
ο
 (οι πλευρές ταυτίζονται) 

 

∆ύο ευθείες 
1
ε , 

2
ε  είναι κάθετες. Όταν οι γωνίες που σχηµατίζουν τεµνόµενες είναι 

ορθές. 

Γράφουµε 
1 2
ε ε⊥ . 

 



∆ύο ευθύγραµµα τµήµατα ( ή ηµιευθείες )που βρίσκονται πάνω σε δύο κάθετες ευθείες, 

λέγονται κάθετα ευθύγραµµα τµήµατα ( ή κάθετες ηµιευθείες ) 

Γράφουµε ΑΒ ⊥ Γ∆ . 

 

 

§1.7 

∆ύο γωνίες ονοµάζονται εφεξής όταν έχουν κοινή κορυφή, µια κοινή πλευρά και δεν έχουν 

κανένα άλλο κοινό σηµείο. 

 

 

 

 

∆ιαδοχικές γωνίες λέγονται περισσότερες από δύο γωνίες, που βρίσκονται στο ίδιο 

επίπεδο και καθεµία από αυτές είναι εφεξής µε την προηγούµενη ή την επόµενή της. 

 

 

 

Για να προσθέσουµε ή να αφαιρέσουµε γωνίες τις µεταφέρουµε, ώστε να είναι 

διαδοχικές. 

ˆ ˆ ˆΑΟΒ+ΒΟΓ = ΑΟΓ  ή ˆ ˆ ˆΑΟΓ−ΑΟΒ = ΒΟΓ  

 

§1.8 

∆ύο γωνίες ονοµάζονται παραπληρωµατικές, όταν έχουν άθροισµα 180
ο
. 

Το µέτρο της παραπληρωµατικής της α̂  είναι ˆ180
ο

α− . 

Αν δύο γωνίες είναι ίσες, τότε και οι παραπληρωµατικές τους είναι ίσες. 

 

∆ύο γωνίες ονοµάζονται συµπληρωµατικές, όταν έχουν άθροισµα 90
ο
. 

Το µέτρο της συµπληρωµατικής της α̂  είναι ˆ90
ο

α− . 

Αν δύο γωνίες είναι ίσες, τότε και οι συµπληρωµατικές τους είναι ίσες. 

 

∆ύο γωνίες ονοµάζονται κατακορυφήν, όταν έχουν κοινή κορυφή και οι πλευρές τους 

είναι αντικείµενες ηµιευθείες. 

Οι κατακορυφήν γωνίες είναι ίσες. 
∆ύο κάθετες ευθείες σχηµατίζουν τέσσερις ορθές γωνίες. 

 

 

§1.9 

∆ύο ευθείες 
1
ε , 

2
ε  είναι παράλληλες όταν ανήκουν στο ίδιο επίπεδο και δεν έχουν κανένα 

κοινό σηµείο. 

Γράφουµε 
1 2
//ε ε . 

 

∆ύο ευθείες που έχουν ένα µόνο κοινό σηµείο ονοµάζονται τεµνόµενες και το κοινό τους 

σηµείο λέγεται σηµείο τοµής των ευθειών. 
 

∆ύο ευθύγραµµα τµήµατα ΑΒ, Γ∆ που βρίσκονται πάνω σε δύο παράλληλες ευθείες θα 

λέγονται παράλληλα ευθύγραµµα τµήµατα και γράφουµε //ΑΒ Γ∆ . 

 

 

∆ύο ευθείες 
1
ε , 

2
ε  κάθετες σε µια ευθεία ε  είναι µεταξύ τους παράλληλες. 

1
ε ε⊥  και 

2
ε ε⊥ , τότε 

1 2
//ε ε . 

 

 

Από σηµείο εκτός ευθείας ε , διέρχεται µια και µοναδική ευθεία 
1
ε , παράλληλη στην ε . 

 



§1.10 

Απόσταση του σηµείου Α από την ευθεία ε , ονοµάζεται το µήκος του κάθετου ευθύγραµµου 

τµήµατος ΑΑο από το σηµείο Α προς την ευθεία ε , όπου το Αο είναι το ίχνος του ΑΑο στην 

ευθεία. 

Απόσταση δύο παραλλήλων ευθειών λέγεται το µήκος 

οποιουδήποτε τµήµατος που είναι κάθετο στις δύο 

παράλληλες ευθείες και έχει τα άκρα του σ’ αυτές. 

Μια ευθεία ε  τη λέµε µεσοπαράλληλο των παραλλήλων 

ευθειών 
1
ε , 

2
ε , όταν ισαπέχει από αυτές. 

 

§1.11 

Κύκλος (Ο,ρ) λέγεται το σύνολο των σηµείων του επιπέδου που απέχουν ίση απόσταση από ένα 

σταθερό σηµείο Ο. 

Η απόσταση αυτή λέγεται ακτίνα ρ και το σηµείο κέντρο του κύκλου. 

 

∆ύο κύκλοι λέγονται οµόκεντροι, όταν έχουν το ίδιο κέντρο. 

 

Χορδή του κύκλου λέγεται το τµήµα που έχει άκρα δύο σηµεία του κύκλου. 

 

∆ιάµετρος του κύκλου λέγεται η χορδή του κύκλου που διέρχεται από το κέντρο 

του. 

Η διάµετρος είναι η µεγαλύτερη χορδή, είναι διπλάσια από την ακτίνα και χωρίζει τον κύκλο 

σε δύο ίσα µέρη ( ηµικύκλια ). 

 

∆ύο σηµεία Α και Β χωρίζουν τον κύκλο σε δύο µέρη που το καθένα λέγεται τόξο του κύκλου 

µε άκρα Α και Β. 

 

Κυκλικός δίσκος (Ο,ρ) είναι ο κύκλος (Ο,ρ) µαζί µε το µέρος του επιπέδου 

που περικλείει. 

 

Σχετικές θέσεις σηµείου Μ και κύκλου (Ο,ρ): 

� Μ πάνω στον κύκλο, αν ΜΟ=ρ 

� Μ εσωτερικό του κύκλου, αν ΜΟ<ρ 

� Μ εξωτερικό του κύκλου, αν ΜΟ>ρ 

 

§1.13 

Σχετικές θέσεις ευθείας ε και κύκλου (Ο,ρ): 

Έστω ΟΜ η απόσταση του κέντρου Ο από την ευθεία ε. 

 

� Μια ευθεία λέµε ότι είναι εξωτερική του κύκλου, όταν η ευθεία και ο κύκλος δεν 

έχουν κανένα κοινό σηµείο. ( ΟΜ>ρ ) 

 

� Μια ευθεία λέγεται εφαπτοµένη του κύκλου στο σηµείο Μ όταν η ευθεία και ο 

κύκλος έχουν µόνο ένα κοινό σηµείο, το Μ. ( ΟΜ=ρ ). Το Μ λέγεται σηµείο 

επαφής. 

 

� Μια ευθεία λέγεται τέµνουσα του κύκλου στα σηµεία Α και Β, όταν η ευθεία και ο 

κύκλος έχουν κοινά σηµεία τα Α και Β. ( ΟΜ<ρ ) Τα Α,Β λέγονται σηµεία τοµής. 

 

 

 

 

Αν Μ είναι το σηµείο τοµής των εφαπτοµένων ενός κύκλου στα σηµεία Α και Β, τα 

τµήµατα ΜΑ και ΜΒ λέγονται εφαπτόµενα τµήµατα του κύκλου, τα οποία είναι ίσα. 

 

 


