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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΠΑΝΑΛΗΨΗΣ ΑΛΓΕΒΡΑΣ     Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

          ΠΑΧΝΗΣ ΓΕΩΡΓΙΟΣ 

ΚΕΦΑΛΑΙΟ 1
Ο
  

 

1. Να βρείτε τις τιµές των νµλ ,, , ώστε τα µονώνυµα: 

i. 3
3 yx

ν ,  522 −− µ
yx , να είναι όµοια. 

ii. 32βλα ,  12
5

+µβα , να είναι ίσα. 

iii. ( ) 43
12 yx−λ ,  4

yx
µλ , να είναι αντίθετα. 

2. Να κάνετε τις πράξεις: 

i. βαβα 22
2 −  

ii. 
333

235 xxx +−  

iii. ( )323
52 yxyx −⋅  

iv. 
( )65

:
3

2
xx −−

 

v. ( )23
2x−  

3. Να κάνετε τις πράξεις: 

i. ( )323 +−+ xx  

ii. ( )123
232 +−−−+− xxxxx  

iii. ( ) ( ) ( )xxxx −⋅−−−− 251321
2

 

iv. ( )yyxxy 32
22 −⋅  

v. ( ) ( )4223
2 +−⋅− xxx  

vi. ( ) ( )xxyyx −⋅− 32
2

4. Αν ( ) 12
2 −−= xxxP  και ( ) 23 −= xxQ , να βρείτε τα πολυώνυµα: 

i. ( ) ( )xQxP ⋅  

ii. ( ) ( ) ( )[ ]13 +−⋅ xxxQxP  

iii. ( )[ ] ( )[ ]xxQxP −⋅−1

5. Αν ( ) 23 −= xxP , να βρείτε τα πολυώνυµα: 

i. ( ) ( )12 += xPxQ  ii. ( ) ( )3
2 −= xPxR  iii. ( ) ( )( )xPPxH =

6. Να κάνετε τις πράξεις: 

i. ( )2
3+x  

ii. ( )2
32 −x  

iii. ( )32+x  

iv. ( )32
5−x  

v. ( ) ( )55 −⋅+ xx  
vi. ( ) ( ) ( )422

2 +⋅+⋅− xxx  

7. Να κάνετε τις πράξεις: 
i. ( ) ( )2

6 2 3 1 1 3y y y y+ + ⋅ −  

ii. ( ) ( )2
2 2 4x x x+ ⋅ − +  

iii. ( ) ( )2

1 2 3 3 2x x x− − − −  

iv. ( ) ( ) ( )3

3 2 3 1 5x x x x− − ⋅ − − +  

8. Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 

i. 2 2
x y xy xy− + −  

ii. 3 2
2 2 4x x x− + −  

iii. 2
16 49α −  

iv. 3
x x−  

v. 3
8x −  

vi. 2
6 9x x+ +  

vii. 2
10 25y y− +  

viii. 2 2
25 4 20x y xy+ −

 

ix. 2
2 12 18x x− +  

x. 2 2
9 2α αβ β− + −  

9. Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 
i. 2 2

5 7 2x xy y+ +  

ii. 3 2
2 5 6x x x− − +  

iii. 2 2
2 2 2 1x y xy x y+ + + + +  

iv. ( ) ( )2 2
6 7 6 13 9x x x x+ + ⋅ + + +

10. Για ποιες τιµές του x  ορίζονται οι παρακάτω παραστάσεις: 
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α) 
2

2
16

x

x −
 β) 

2

2

2

x

x x

+
+

  γ) 
2

2 3

5 6

x

x x

+
+ +

  δ) 
2

3 2

1

4 3

x

x x x

+
+ +

 

11. Να απλοποιηθούν οι παραστάσεις:  

α) 
2

4

4

16

x

x

−
−

 β) 
2

2

5 6

2

x x

x x

+ +
+

  γ) 
3 2

2

4 3

6

x x x

x x

+ +
+ −

 δ) 
3

2

1

1

x

x x

+
− +

 

12. Να γίνουν οι πράξεις: 

α) 
2 2 2

1 3 1

3 2 2 4x x x x x
+ +

− + + − −
                 β) 

2 2

4x y x y xy

y x x y

+ −
− −

+
 

13. Να γίνουν οι πράξεις: 

α) 
2 2 2

2 2

3 2 4

4 4 2 1

x x x x x

x x x x

− + + −
⋅ ⋅

+ + − −
                  β) 

2 2

2 2 2

5 6 2

4 1 9

x x x x x

x x x

+ + + −
⋅ ⋅

− − −
 

14. Να γίνουν οι πράξεις: 

α) 
2 2

3 2

10 25 25
:

1

x x x

x x x

− + −
+ +

                                β) 
2 2

2 2

9 6 9
:

4 2

x x x

x x x

− − +
− +

 

15. Να γίνουν οι πράξεις: 

α) 
2 2 2

3 2

4 6 9 6
:

3 8

x x x x x

x x x x

− − + − −
⋅

− − +
        β) 

2 2

2 2 2

12 5 6 x+3
:

30 2 3 x 7 6

x x x x

x x x x x

+ − + −
⋅

+ − − − + +
 

16. Να γίνουν οι πράξεις:  

α) ( )3 3

2 2

1 1 1
: x y

x y xy

 
+ + − 

 
             β) 

2 2 2 2

3 3

1 1
:

x y x y
x

y x y y x

   + −
− ⋅ −   +   

 

17. Να γίνουν οι πράξεις: 

α) 
( ) ( )2 32 2

1 1 1 1 1 1

x y x yx y x y

   
+ + +   

+ +   
             β) 

4 3

2 3 4

1 1 1
1

1

x x

x x x x

− + + +  − 
 

18. Να απλοποιηθούν οι σύνθετες κλασµατικές παραστάσεις: 

α) 

2 2

2

1 1

x y

xy

x y

+
−

−
  β) 

3

1 1

1
1

x xy

y
y

+

− +
  γ) 

1
1

1

2
y

y

−
−

−

 

19. Να γίνουν οι πράξεις:  
2 2

2 2

2
1 : 1 1 : 1

x x y y y

y y x x x

      + − + + − +      
      

 

20. Να γίνουν οι πράξεις:  
 

2 2

2 2 2 2
1

2

xy x x y xy x x
y

x y y x y x y y x y

       −
− ⋅ − ⋅ − ⋅ −       + + − +       

 

21. Να γίνουν οι πράξεις: 
 

( ) ( )
( )

12 2

1

1 1
1 :

2 1

x y x y

xy x y

−

−

 − + − +
 −
  + + 

 

22. Να γίνουν οι πράξεις: 
 

α) 

2

1 1
1 1

:
1 1

1

x x
x

x x

− −

+
−

  β) 

1 1 1 1

:
1 1

x y x y

y x

x y x y

+ +

− +
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ 2
Ο
  

1. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

i. 2
6 1 0x x− − =  

ii. 2
5 4 0x x+ − =  

iii. ( ) ( )1 2 1 3 2 1x x x+ − = − +  

iv. 3 2
2 8 4 0x x x− − + =  

v. ( ) ( )2 2
2 1 1 3x x x x− − − = +  

vi. ( ) ( )2 2

8 1 18 3 5x x− = −  

vii. ( )22
7 3 1 2x x x− − = +  

viii. 
2

2 2 1

6 3

x x
x x

−
− = −

2. Να λύσετε τις εξισώσεις: 2
2 5 3 0x x− + =  και 2

4 20 25 0x x− + = . 

Να παραγοντοποιήσετε τα τριώνυµα: 2
2 5 3x x− +  και 2

4 20 25x x− + . 

3. Να υπολογίσετε τις πλευρές του ορθογωνίου τριγώνου ΑΒΓ : 

 
4. Να βρείτε δύο διαδοχικούς άρτιους ακεραίους, που το άθροισµα των 

τετραγώνων τους να είναι 100. 

5. Να βρείτε δύο περιττούς, που η διαφορά των κύβων τους είναι 26. 

6. Να λύσετε τις εξισώσεις: 

i. 
2

3 1 1

3 3

y

y y y y

+
− =

− −
 ii. 

2

1 1 2
1

2 2 4

x

x x x
− − =

+ − −

7. Αν α β< , να αποδείξετε ότι: 

i. 2 1 2 1α β− < −  

ii. 1 3 1 3α β− > −  

8. Αν 1 2x− < <  και 0 1y< < , να αποδείξετε ότι: 

i. 1 3x y− < + <  

ii. 3 3 7x y− < + <  

iii. 2 2x y− < − <  

iv. 2 2 1 3x y− < − + <

9. Αν 3x >  και 2y > , να αποδείξετε ότι: 

i. 6x y⋅ >  ii. ( ) ( )3 2 0x y− ⋅ − >

 

iii. ( )2 2x y− >  

iv. ( ) ( )1 1 6x y− + >

10. Να αποδείξετε ότι: 

i. Αν 0x > , τότε 2x x<  ii. Αν 0x > , τότε 2x x>  

iii. Αν 1x > , τότε 2
x x>  iv. Αν 0 1x< < , τότε 2

x x<  

11. Για οποιουσδήποτε πραγµατικούς αριθµούς ,x y , να αποδείξετε ότι: 

i. 2
9 6x x+ ≥  ii. ( )2

4x y xy− ≥ −  iii. 2 2
4 4x y x+ + ≥  

12. Να λύσετε τις παρακάτω ανισώσεις και στη συνέχεια να παραστήσετε τις 

λύσεις κάθε ανίσωσης στην ευθεία των αριθµών: 
i. ( ) ( )2 5 3 1 3 2 1x x x+ − < − −  ii. ( ) ( ) ( )1 5 2 3 3 4 2x x x− − ≥ − + − −  
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iii. ( )3 2 1 2 3 2 1x x x− − + − ⋅ ≤ −    

iv. 
( )3 4 1

3

x x
x

− −
> −  

v. 
2 1 3 2

1
3 2 6

x x x− −
− > −  

vi. 
3 2 1

1
2 4

ω ω
ω

− −
− ≤ −  

vii. 
1 2

1 0
10 5

y y
y

−
+ − − <  

viii. 
3 1 2 5

1
2 5 3

x x x
x

+ −
− − ≤ −  

13. Να βρείτε τις κοινές λύσεις των ανισώσεων: 
i. ( ) ( )3 2 1 1 1x x x− − > − −  και ( ) ( )1 3 2 9 2x x x− ⋅ − ≤ − − +  

ii. ( )2 3 1x x x− − − + >    και ( )3 2 3 2 8x x x x− − − ≤    

iii. 
( )3 1 5 2

1
2 2 3

x x
x

− −
− < − ⋅  και 

( )
( )

1 2 1 2
1

2 3

x x
x

− − −   > −  

iv. 
( )3 12

1 0
3 5 2

xx − 
− ⋅ − > 

 
 και 

2 1 3 2

2 3

x x− −
>  

14. Να λύσετε και να παραστήσετε στην ευθεία των αριθµών τις λύσεις των 

ανισώσεων: 
i. 1 2 1 3x≤ − <  

ii. 3 3 2 0x− < + ≤  

iii. 0 1 3 2x≤ − <  

 

ΚΕΦΑΛΑΙΟ 3
Ο
  

1. Να λύσετε τα συστήµατα: 

i. 
2 7

3 5

x y

x y

+ =


− =
 

ii. 
2 5 2

4 3 4

x y

x y

− =


+ =
 

iii. 
( )
( ) ( )

2 1 3 1

11 3 1 2 3

x x y y

x x y

− − + = −


+ − = − −
 

iv. 




=−

=−

5,1556

1124

ψ
ψ

x

x

2. Αν το σύστηµα 
2 1

1

x y

x y

α β
β α

− = −


− =
 έχει λύση την 1x = −  και 1y = , να βρείτε τους 

αριθµούς ,α β . 

3. Να βρείτε τις τιµές των παραµέτρων  λ , µ∈R  για τις οποίες το σύστηµα :  
2

3 6

3 2

x

x

λ ψ
ψ µ

 + =


+ =    
έχει άπειρες λύσεις και στη συνέχεια να  βρείτε  την µορφή των άπειρων     

αυτών λύσεων. 

4. Ένα  κινητό σηµείο  κινείται πάνω στην ευθεία ψ=2  .Ένα δεύτερο σηµείο κινείται  

ευθύγραµµα από το  Μ(3,0)   προς  το ( 0,0) . Να βρείτε  (αν υπάρχει ) το κοινό 

σηµείο   της   διαδροµής τους και να δικαιολογήσετε την απάντησή σας µε δύο 

τρόπους . 
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ΚΕΦΑΛΑΙΟ 4
Ο
  

1. Να βρείτε την τιµή του α , ώστε η παραβολή 23 1

2
y x

α −
=  να διέρχεται από το 

σηµείο 
2

,
3
α Μ − 

 
. 

2. Αν η συνάρτηση 21

1
y x

α
=

+
 παίρνει ελάχιστη τιµή και η γραφική της παράσταση 

διέρχεται από το σηµείο ( )1, 1αΜ − + , να βρείτε την τιµή του α . 

3. Να βρείτε την τιµή του α , ώστε οι εξισώσεις ( ) 2
1y xα= −  και ( )2 2

1y xα= − , να 

παριστάνουν παραβολές συµµετρικές ως προς τον άξονα x x′ . 


