
ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΠΑΝΑΛΗΨΗΣ ΓΕΩΜΕΤΡΙΑΣ    ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΟΒΡΥΑΣ 

Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ        ΠΑΧΝΗΣ Γ. 

 
1. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Φέρνουµε τη διάµεσο ΑΜ και την 

προεκτείνουµε κατά τµήµα Μ∆=ΑΜ. Να αποδείξετε ότι ΑΒ=Γ∆. 
 
 
 
 
 
 

2. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε κορυφή το σηµείο Α. Να 
δείξετε ότι οι διχοτόµοι του Β∆ και ΓΕ είναι ίσες. 

 
 
 
 
3. Να υπολογίσετε το x  και το y  στα παρακάτω σχήµατα: 

   
 
 

4. Στο τρίγωνο ΑΒΓ του διπλανού σχήµατος η ∆Ε//ΒΓ. 
∆ίνεται ότι Α∆ = 2x+1, 
∆Β = x, ΑΕ = x2+2 και 
ΕΓ = 4x2+x. 
Να βρείτε το x. 
 
 
 
 
 

5. Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο 

µε 0
90=Α

Λ

 και ΑΒ = 8cm , 
ΒΓ = 6cm. Φέρνουµε ∆Ε//ΒΓ ώστε 
η ΑΕ = 4cm. Να υπολογίσετε το 
τµήµα Α∆. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

6. Στο παρακάτω σχήµα να αποδείξετε την ισότητα:
ΒΓ

∆Ε
=

ΑΓ

Α∆
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
7. Στο παρακάτω σχήµα η Α∆ είναι διχοτόµος της Α 

και ΑΕ = Ε∆. 
Να αποδείξετε ότι: 
i) ∆Ε//ΑΒ 

ii) 
ΓΕ

∆Ε
=

∆Γ

Β∆
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
8. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Α∆ η διχοτόµος του .Από την κορυφή Β φέρνουµε ευθεία Βx 

παράλληλη της Α∆ που τέµνει την προέκταση της πλευράς ΑΓ στο σηµείο Ε .Να                                               

αποδείξετε ότι α) το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές και β) 
ΑΓ

ΑΒ
=

∆Γ

Β∆
. 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΕΠΑΝΑΛΗΨΗΣ ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑΣ    ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΟΒΡΥΑΣ 

Γ΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ         ΠΑΧΝΗΣ Γ. 

 
1. Στο ορθοκανονικό σύστηµα αξόνων xyΟ  παίρνουµε το σηµείο: 

i. ( )6,8Μ  ii. ( )12, 5Μ −  iii. ( )2,0Μ −  

Να υπολογίσετε τους τριγωνοµετρικούς αριθµούς της γωνίας ˆˆ xω = ΟΜ . 

2. Στο διπλανό σχήµα είναι 
3

5
συνω = − . Αν η τετµηµένη του 

σηµείου Μ είναι -3, να υπολογίσετε: 
i. την τεταγµένη του σηµείου Μ 
ii. το ηµω  και την εφω . 

3. Να αποδείξετε ότι: 

i. 2 2 3
60 120

2
ηµ ηµ° °+ =  

ii. 2 2 2 2 5
150 135 45 30

2
συν συν συν συν° ° ° °+ + + =  

4. Να βρείτε την γωνία x , όταν: 

i. 1 2 0xηµ− =  

ii. 3 2 3 0xσυν+ =  

iii. ( )3 2 6x xεφ εφ+ = +

5. Να αποδείξετε ότι: 

i. ( ) ( )130 50x xηµ ηµ° °− = +  ii. ( ) ( )25 155x xεφ εφ° °+ = − −

6. Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ, να αποδείξετε ότι: 

i. ( )ηµ ηµΑ+Β = Γ  ii. ( )συν συνΑ+Β = − Γ  iii. ( )εφ εφΑ+Β = − Γ

7. Αν για την αµβλεία γωνία ω̂  ( )ˆ90 180ω° °< <  ισχύει 
5

13
ηµω = , να υπολογίσετε τους άλλους 

τριγωνοµετρικούς αριθµούς. 

8. Αν για την αµβλεία γωνία ω̂  ( )ˆ90 180ω° °< <  ισχύει 
5

13
συνω = − , να υπολογίσετε τους άλλους 

τριγωνοµετρικούς αριθµούς. 

9. Αν για την αµβλεία γωνία ω̂  ( )ˆ90 180ω° °< <  ισχύει 
5

13
ηµω = , να υπολογίσετε την τιµή της 

παράστασης 
5 13

1 13

εφω συνω

ηµω

−
Α =

+
. 

10. Να αποδείξετε ότι: 

i. ( )
2

1 2ηµω συνω ηµω συνω+ = + ⋅  

ii. 3 2συν ω συνω ηµ ω συνω+ ⋅ =  

iii. 2 2 2
1 2ηµ ω συν ω συν ω− = −  

iv. 4 4 2 2
1 2ηµ ω συν ω ηµ ω συν ω+ = − ⋅

11. Να αποδείξετε ότι: 

i. 
2

1
1

x
x

x

ηµ
συν

συν
= −

+
 

ii. 
1 2

1

x x

x x x

ηµ συν

συν ηµ ηµ

+
+ =

+
 

iii. 
2

1 1

x x

x x x

συν συν

ηµ ηµ συν
+ =

− +
 

iv. 
1 1

x
x x x

εφ
εφ ηµ συν

+ =
⋅



12. Να υπολογίσετε τις υπόλοιπες γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ, όταν: 

i. ˆ 60
°Α = , 2 3α =  και 2β =  

ii. ˆ 135
°Β = , 3 2β =  και 3γ =  

13. Αν σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι ˆ 30
°Α = , 5α =  και 5 3β = , να δείξετε ότι το τρίγωνο είναι 

ορθογώνιο ή ισοσκελές. 
14. Να υπολογίσετε το x  σε καθεµία από τις παρακάτω περιπτώσεις: 

  
15. Να υπολογίσετε το x  σε καθεµία από τις παρακάτω περιπτώσεις: 

   


